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Ad Sereniflimum Principem 

COSIMUM 

MAGNUM-PRINCIPEM 

E T R V R I M, 

Epiflola Authoris Dcdicatoria. 

Uo tempore(MAGNE Princeps) 
Celfitudotua cumdignitatefiia fum« 
ma , & populi univerfi plaufii Anglo- 
rum terram , Urbes, fcientiarumque 
domicilia illuftrabat ; recentem & 
prxlo opellam hanc Celfitudini tuse 
( humanitatis fiiae radiis ctiam ad me penetranti- 
bus excitatus) cupiebam dedicare ; fed antecjuam 
id facerem /semulorum meorum reprehenhones 
expe&andas effe cenfiii, certus nifi retellerent, non 
indignum fore quantocunque patrocinioiioc mu- 
nufculum. Prodiit autem nuperrime* refutatio ex A- 
cademia Oxonienfi $ typis Academicis , Authore , 
Geometriae publico Profeffore $ argumentis Arith* 
meticis. Illius ergo meisque collatis rationibus, 
qu« in Titulo operis pollicitus fum , confirmare de- 
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beo ; & facio accurate in libello hoc quem tibi nunc 
offero , brcvem ut occupato ; tibi uc certaminum 
hujusmodi incorrupto, nec imperito Judici. Scio 
Philofophiam leriam unicam effe (quae verfatur cir- 
capacem & fortunas Civium) Principalem; ca?teras 
nihileffe prseter ludum. Ludimus enim otiofi, in 
Nominibus Grammatici , in Syllogifniis Logici ,- in 
Sonis Muficij in Numeris Arithmeticijin motu Phy- 
fici; in Figuris <3eometrx , dum otium noftrum ne- 
gotia tuentur Principum. Nec tamen nihil agere vi~ 
demur nobifmet ipfis. Prxdiafunt Geometris Pro- 
blemata , poflidentque ea plerique quafi Iure Feu- 
dali ab antiquis Geometrise Dominis Euclide , Ar- 
chimede, aliifque per fervitudinem & pertinaciam. 
Schola illis Praetorium eft , ubi verum conftituunt 
fuo arbitrio. Iure occupationis Inventum novum 
non accjuiritur , nimirum , quod quifque Ingenii fui 
proprium opus effe judicavit , fi parum feftinanti 
prampiat alter, Injuria eft. Legcm hanc, fupercilio 
damnari , iniquam non patior. Ratio , fi atferatur , 
vincat. Sed Lectori neque intellectum neque pa- 
tientiam praeftare debeo. Itaque provoco ad exte- 
ros , atque etiam ad pofteros fub tuo ( Magne 
Princeps) nomine , cui quae cupis omnia Deus 
comprobet , & quse agis fecundet. 

Sereniffimas Celfitudinis tuae 

Servorum bttmtlltmus , 
THOMAS HOBBES. 



Q,VADRATVRA CIRCVLI.' 

< » 

PROP, I. 
Circulo dato Gjuadratum irftemre <tquale. 

Ic ( in Figura prima ) Circalus datus BCDE , cujus cerr- 
trum A , divifus quadrifariara adiamerris BD , CE. Circu- 
lo huic circumfcribatur quadratum FGHT , quod tangit cir- 
culum in pun6cis B, C, D, E. Ducantur diagonales GI , HF 
lecantes circulum in pun&is K, L, M , N. Secetur (cmilatus 
CG bifariam in O , ducaturque AO fecans circulum in P. Per pun&um 
P ducatur reda QR parallela GH , fccans AG , AH in Q & R , & AC irt 
Y, compleaturque quadratum QRST. Dico quadratum QRSTaequale 
efTe Circulo BCDE dato. 

Quoniam enim recla CG fe&a eft bifariam in O , & triangulorum 
ACG, AYQ>afes CG , YQ/unt parallelas , etiam bafis YQ>&a eft bi- 
fariam in P , & proiude triangula AYP , APQfunt aequalia. 

In arcu LC fumatur arcus LV xqualis arcui CP , ducaturque AV , fe- 
cansYPinX. 

Jam APL t PQLt CYP — AVL = ACP ( quia APL t PQL 
ZLAYP. )NamACVt AVP — ACP — AVL. 

Quare APL t PQL t CYP — ACV t AVP. 

Ablatis igiturutrinqueaequalibus APL, ACV, refhntPQLt CYP 
— AVP. 

Quoniamergo AVP Sedtor additus Se&oribus duobus ACV , APL 
facit integrum Se&orem, ACL j etiam duo trilinea PQL , CYP ad- 
dita Se&oribus iifdem ACV, APL facient quantitatem aequalem Se- 
&ori integro ACL. 

Iam trilineum PQL additum Sedori ALP facit triangnlum APQ^ Ec 
(quia ALP , ACV Sedores funt asauales , & triangula AYP, APQ_ae- 
qualia ) trilineum idem PQL additum Seclori ACV facit triangulura 
AYP. 

Si ergo PQL , CYP funt aequalia , tocum criangulum AYQ aequalc 
erit Se&ori integro ACL. Sin PQL fit majus vel minus quam CYP r 
triangulum AYQerir majus vel minus Se&ore ACL. Aut ergo in trian- 
gulo ACG triangulum re&angulum , cujus vertcx fit A ,aequale Sectori 
ACL fumi nullum poteft , auc PQL , CYP func «qualia. Nam , fi AC V r 
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ALP,aqtialibu$addaturdimidiumSe£borisvtrinque , fient duo trian- 
gula Sectori ACL aequalia. Itaquc quantum trianguli alterius , erit intra 
circulum , tantum alterius erit cxtra Quod fieri impoflibile eft praeter- 
quam in concurfu tc&x AO cum RQ, & CL , ad P. Alioqui enira aut 
triangulum aut quantitas AVP non dividetur bifariam. 

Alitcr, Direttc. 

Seftor ACP fuperat Sc&orem ACV quantitate AVP. Ergo ACP fu- 
perat triangulum AYP quantitate AVP — CYP. Superat autem quanti- 
tateipfaCYP. Suntergo AVP— CYP & CYPaequalia. 

Additoergo utrinqucCYP , erunt AVP & iCYP aequalia. Etquia 
AVP ajqualis eft ambobus fpatiis PQL , 6c CYP , erunt PQL & CYP 
ajqualia. 

• Aliter , Dircftc. 

TritineoCVPablatoaSeaoreAVP, reftat triangulum AXP. Ergo 
trilineototoCYP ablato ab eodem Se&orc AVP, reftabit triangulum 
AYP. 

Ergo Se&or ACP fuperat triangulum AYP quantitate AVP— CYP. 
fcd AVP — CYP eft a?quale PQL. 

ItaqueScdor ACP fuperat AYPquantitate PQL. Ergo CYP & PQL 
funt aequalia. Addito ergo vtrinque CYP , erunt AVP & 2 CYP aequa- 
lia. Et eft ergo Sc&or AVP duplus triiinei CYP. Cum igitur idem AVP 
sequalis fitambobus trilincis PQL & CYP ,crunt ipfa PQL & CYP in- 
tcr le aeqnalia. Quorum alterum PQL toturo prominet extra Scclorcm 
ACL , alterum nempe CYP totum in eodem Se&ore ACL eft im- 
merfum. 

Quare triangula AYP , APQ^fimul fumpta , id eft o&ava pars totius 
quadrati QRST , asqualia funt duobus Sedoribus ACP , APL fimul 
fumptis , id eft o&avaj parti totius circuli BCDE dati j & totum quadra- 
tura QRST aeqqalc circulo integro BCDE. 

Aliter. 

Si triangulum reifrangutum A Y Q Scclori A C L aequale non fit ; 
fupponatur triangulumaliud (prim6j roinus quam AYQ^fed fimi- 
Ic , habens vcrticem in A j latus aq , & bafira y <\ \ aequale etfe Se- 
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£ori ACL. Bafisautem y ^fecetarcum CLin />, & re&asAO, AG 
in r & q. 

Quomam igitur triangulum A y q aequale eft ( ut fupponitur ) Se&ori 
ACL , erunt triiinea cj L p , C j p aequalia. Et quia (upponitur 9 Lp dimi- 
dium efle Se&oris AVP erit fector ACV una cum trilineo Cy p aequale 
Sedori ALP una cum tnlineo 9 L p idemquc aeauale triangulo A 7 r. Rur- 
fus quia triangulum A y q aequale eft Sedori ACL , erunt trilinea q L p 
& <J 7 p aequalia , & ambo fimul aequalia Se&ori AVP. £t proinde 
ACV -f- Cjp aequale dimidio Se&ori ACL , id eft triangulo Aj r. To- 
tum parti ; quddjeft abfurdum. Similiter Sedor ALP una cum trilineo 
q L p aequale erit triangulo A qr id eft pars toti. Quod eft abfurdum. 

Si A y q fumeretur fupra triangulum AYQJdem lequeretur abfurdum. 
Eft ergo triangulum ipkim AYQaequale Se&ori ACL. Id eft o&ava pars 
quadrati QRST , duobus Se&oribus ACP , APL fimul fumptis , id eft 
odavae parti totius circuli BCDE dati j & cotum quadratum QRST 
xquale circulo intcgro BCDE. 

fnvenrum eft ergo Circulo dato Quadratum aequale. 

Ccr. Si Centro A lemidiametro A b, quae fit raedia proportionalis inter 
latus AC & ipfius dimidium , defcribatur arcus circuli fccans AO in b & 
A V in c , &c AC in h , erit tum Se&orculus A b c , tum quadrilineum 
V?bc , aequale trilineo CYP. Praeterea , fi a pun&o b ad latus AC du- 
catur perpendicularis be, erit trilineuro h be dimidium trilinei CYP. 

Coroll.2.. Sequituretiam , Exceflum quadrati ABGC fupra quadran- 
tem ABC elTe ad excemim quadrantis ejufdem fupra dimidium quadrati 
ABGC ut 2 ad 3. 

Du&a enim a pun&o L ad latus AC perpendiculari L h , crit triangu- 
Jum ALibdimidium trianguli AGC. 

Jam triangulum AGC ad triangulum AYQeft ut 7 ad 4. 

Ergo trapexium C Y QG eft r , quorum triangulum AGCeftf , 
& triangulum AYQ, 4, & triangulum ALh 11. Et quia triangulum AYQ 

Se&ori ACL eft aequale , triangulum AGC eft f , quorum Se&or ACL 

Ergo trilineum CLG eft unum , quorum Se&or ACL eft 4; idemque 
trilineum CLG aequalc cft trapezio CYQG. 

Quoniam crgo triangulum ALh eft 12, quorum trilineum CLG eft r, 
& trilineum CLBG fipfius CLG dupluro) 2 ( qui eftExceflusquadrati 
ABGC fupra quadrantem ABC ) & trilineum CLh duplicatum ( nempc 
excel7us quadrantis ABC fiipra AL h duplicatum ) erit 3 , quorum trili- 
ncum CLBG eft z.Eft crgo exccffus cmadrati ABGC fupra quadrantem ad 
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cxceflu tj quadrantis fupra dimidium quadrati ABGC , ut 1 ad 3. Quod 
erat demonftrandum. 

CVBA^TIO S P H £ R £ 

P R O P. II. 

Splur<ecujus diamter efl CE <equalem irtocnire Cubum. 

SI enim ( fuppofito quod planum quadrati FGHI fit in Horizontc ) 
erigancur in pun&is C, Y, P, Q, L, C, B, y, T, K, J 1 , E, t, e , S , N, 
D, R, M, fl , perpendiculares altitudine quantaeft re#a AC fupra Ho- 
rizontem ; planum du&uro pcr illarum terminos erit quadrato FGHI pa- 
rallelum ; & diftin&um partibus iifdem quibus diftinguitur quadratum 
ipfum FGHI in di&is pun&is. Atque idcm continget fi eaedem pcr- 
pendiculares produdhelint ad candem altitudinem ACinfra Horizon- 
tem. 

Similiter fi in pun<9is 0 0 P, 9, R , «j , £, S, t , T , y , C , in altitudine 
AY erigantur pcrpendicuiares lupra Horizontem , planumdu&ura per il- 
larum tcrminos erit quadrato QRSTparallelum. Atque idem contingct 
etiam infra Horizontem , eruntque fadi duo Cubi quorum latera funt 
GH&QR. Super centrum A conftituatur quadratum *dfg xquale 
duabustertiistotius quadratiGHIF. Quoniam ergo quadratum QRST 
aequale eft circulo BCDE j fi ad pun&a Q^, R , S , T , erigantur redae 
perpendiculares quarum unaquarque aequalis fit diametro CE , fiet foli- 
clum re&angulum aequate Cylindro conftituto in cadem altitudine CE. 

Hujus Cylindri duae tertiae xquales funt ( per Archimedem ) Sphaerae a 
diametroCE; nempc Parallelipipedum re&angulum cujus altitudo eft 
& dux diraenfiones rcliquae funt TR & QR , aequale erit fphaerae. 
Inter latus TQ^, &altitudinem ajg fumaturmedia proportionalis kjn^ 
compleaturque quadratum^/w n. Quoniam ergo latera TQ, k»h *g funt 
continue proportionalia , erit quadratum kJ mrt aequale rectangufo fub 
TQ, ag. Quare quadratum kjm »du&um in fuum latus^»aequaleerit 
lolido lub TQ , kjt , ag. Quoniam ergo ratio quadrati 4 kjt ad quadra- 
tum ab ag duplicataeeft rationis quam habet altitudo k n ad ag , & altitu- 
do TQjui altitudinem 4gduplicatam habet rationem ejus quam habet 
altitudoTQadaltitudinem^», erunt bafes folidorum fub TQ , k>n t *g 
& altitudints corundcm folidorum reciprocae. Quarc ( per Eucl. fcl. 1 r . 
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nrop. 54 ) cubus Ikj» » & folidam fab TQ& qaadrato ab fiint aequa- 
iia. Sed tolidum fub TQ & quadrato ab ag aequale eft fphaerae cujus dia- 
metereftCE. Quarc Cubus a kjt aequalis eft Sphaerae eidcm. Inventus 
ergo eft Cubus Sphaerae xqualts. 

P R O P. III. 
Invenire reclam <equalem arcui C L. 

REpetaturin Fig. 2* pars Figuraeprimae, inqua quadratum QRST 
aequale eft circulo BCOE. Centro A , intcrvallo AY defcribatur ar- 
cus circuli fecans AO in d , & AG in b j & per pun&um <4 ducatur re&a 
Zc paTallela GC fecans AC inZ, & AG in * 
Dico re&am Zc aequalera efle arcui CL. 
Nam CG, YQ, Zc nmt continue proportionales. Et ( pcr Archime- 
dem de Dimenlione Circuli ) trfangulum re&angulura cujus latus unum 
circa angulum re&um asquale cft perimetro circuli,& latus alterum aequa- 
lcfemidiamerro, aequaleeft totius circuli arex. 

Ergo re&angulum fob fcmiperimetro & radio aeqoale eft areae ejufdem 
cfrcuii. 

Ergo re&anguiura fub partc quarta perimetri & radio aequak eft areae 
femicirculi BCD. 

Ergo re^angulum fiib o&ava parte perimetri & radio, id eft re&angu- 
lum lub AC & arcu CL, «qaaleeft area? quadrantis ACB. 

Ergo quadratum a medta proportionah inrer AC & atcura CL asquale 
eft arcae quidrantisejufdem ACB. 
*Sed quadratum ab YQaequale eft areae quadrantis ACB. 

Ergo YQ^eftmediaproportionalis inter AC vel CG, &arcumCL. 

Sed YQ^eft mcdia proportionalis inter CG 8c Zc. 

Ergo Zc aequabs cft arcui CL five oOavae paiti totius perimetri 
BCDE , id eft femifliarcus CB. 

P R O P. IV. 
Si in Ltere CG produclo fumatur G i dupla re£l& Z c, j unga- 
turque B i fecam AC in e ; erit arcus quadrantis dejcripti 
radio A e tqualis lateri GC. 

CVra enim re&a Z c aequalis fit arcui CL , erit rc&a Gi aequalis arcui 
BC. Sunt autem triangula BG BAr fimilia. Quarc ut Giad BG, 

H ita 



ita BA ( id eft BG ) ad A*. Sed Gi aequalis eft arcui quadrantis defcri- 
pti radio BG. Quare latus BG aequalc eft arcui quadrantis dcfcripti ra- 
dio Ae. 

Scquitur hinc arcum ef (ccantem AG in/, & AO in^acqualera 
cfle femiffi lateris AC , & efle ad re&ara Zc ut radius ad quadrantem fuas 
penmetri. 

P R O P. V. 

A punclo L ducatur recla Lh paralkla lateri GC fecans AC 
in h; i$ e b parallela eidem lateri GC y fecans AG in b, W 
rw e. D/co jam tres reclas Zc, hL, e b fipe AZ , Ah, 
Ae ejfe continueproportionales. 

CVm enim Gr, AC, eb Cnt continuc proportionales , item AG , 
AC, hL continue proportionales , & AC utrobique media , erit uc 
G< ad AG ita reciproce hL ad eb. Quare uc Gi ad AG ( id cft Zc 
fcmiffis ipfius Gi ad hL femiflem ipfius AG ) ica hL ad eb. 
Sunc crgo Zc , fcL , five AZ, A/? , Ae contiriue proportionales. •• 
Conftat hinc re&am AQjequalem efle duplae e^. 
Conftat praetcrea arcum Zn du&um a radio AZ & cerminatum in AG, 
& re&am Lh fecare re&um AO in uno & eodem pun&o;alioqui oon eflent 
Zc t hL t eb continuc proportionales. 

P R O P. VI. 

Vt latus CG -vtl AC, ad Zc jfa AZ , ita e(l Ae ad femijfem 
lateris CG <vel AC. 

SEcecur enira AC bifariara in ducaturque kj parallela CG fecans AG 
in /. Quoniara oftenfiim eft G i, CG , A e elfc concmuc proporciona- 
les , eric uc GC ad femiflem Gi , ica Ae ad fcmiflem lateris CG , id eft uc 
AC vel CG ad Zc vel AZ, ica A* vel cb ad AJ^vcl ki. 
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P R 0«P. VII. 

GjUadratum ab AZ w/ Zc <equak eft decem quadratis a 
quartaparte lateris AC. 

QVadratum cnim ab AO aequale eft quinqae qaadratis a femi-radio 
CO, ideft viginti quadratis aquarta parte AC. SedAO, Aefunt 
sequales. Quare quadratum ab Acaequaleeft vigintiquadratis a quarta 
parte AC. Sed quadratum ab Ac duplum eft quadrati ab AZ vel Zc. 
Ergo quadratum ab AZ vcl Zc aequale eft dccem quadratis a quarta partc 
lateris AC. 

Caroll. Quadratum a Gi quadruplum cft quadrati ab AZ , & proinde 
quadratum a G/ aequale eft 40 quadratis a quarta partc lateris AC. 

P R O P. VIII. 

Viginti quinque quadrata a quinta parte arcus BC vel rcft<e 
Gi aqualia Junt decem quadratis a Jemi-radio CO. 

NAra viginti quinque quadrata aquinta parte arcus BC aequalia fiint 
quadrato ab ipfo arcu BC five a re&a Gt, id eft ( per praecedentem ) 
dccem quadratis a femi-radio CO - 3 vcl (quod idem eft) ^oquadratisa 
quarta parte lateris AC. 

Corollarium. 

1. Decera quadrata a quinta parte arcus BC funt aequalia quatuor 
quadratis a lcmi-radio CO , ideft ipfi quadrato ab AC j quia eft ut 2$; 
ad 10 ita ioad 4. 

2. Itcm quadratum a duabus quintis arcus BC aequalc cft quadrato ab 
Ae , quiacftut2cad 10, itaioad4, & funt arcus BC , radius AC , & 
rcda Ac , continue proportionales. 

3. Itcm arcus quadrantis dcfcripti a Gi ut lemi-diaraetro aequalis eft 
quintuplo femi-radio CO. 

Quulratumcnimab ACadquadratumabarcuBCeftut 4adio, ra- 
tio autcm 4 ad tolemiffis cftfive fubduplicata rationis 4ad 2? , quare 
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arcus defcriptus a Gi erit latus quadrati quod eft «quale viginti quinque 
quadratis a femiradio CO , quia qutdrarum ab AC , & quadratum \ 
G i , & quadratum a quintupla CO funt continue proportionalia. 

4. Item quintupla CO , ieclaG*, rc&a CG , re&aAr, & j radii 
AC funt continue proportionales. 

Quorom enim G / poteft 2y , corundem AC poteft 10. Quoruraer- 
goAC poteft2f, eorundemAr poteft 10. Eft ergoA*, media pro- 
porrionalis inter AC & duas quintas ejuldem. 

Ergo quintupla CO , recta G i , tk.c. 

j. Eadem Ae scqualis eft duabus quintis arcus BC. Nam quadrata 
a G 1 , AC , A e , iiint ut «4 , ^ & j. Quare latus A e ett * f ar- 
cus B C. 

Notandum quod redte G $ , Ac , A e duplicitcr aeftimantur , uno modo 
per partet arcus BC , alio per partes radii AC. 

P R O P. IX. 

Si a punclo n ducatur recla nra parallela CG fecans AC in m } 
Dico [eptem reclas AC , AT>AZ , Ah, Ae, Am, jk, 
ejfe continuc proportionales. 

CVm enira A C , A Y , A Z fint continue proportionalcs pcr 
conftrudlionem j ofteiifuraque fit AZ , Ah , A* elle contihue pro- 
portionales ; pofitisordine quantitatibus AC , AY, AZ, A b, Ar, ratio 
AC ad Ae erit ( per Eucl. 14. 28. ) duplicata rationis AY ad Ab. Sed ra- 
tioAYadAZ fubduplicata eft rationis AC ad AZ. Quare ratio AYad 
AZ eadem eft cum ratione AZ a 1 Ah rel Ah ad A*. Sunt ergo AC , AY, 
AZ j Ah , Ae continue proportionalcs. Rurfus , quia AC , Ah , Aj^ 
fum continue proportionalcs (nam AAaequalis cftdtmidiae diagonali AG) 
& AZ , Ah , Ae funt oftcnfe continue proportionales 5 erit ut AC ad 
AZ , ita reciproce A e ad A ks 

Quia denique tres reclae Ab, A n, Al fiint aequales tribus A Y , AZ , 
Afccontinue proportionalibus , etiara ipfe funt continue proportio- 
nales. 

Sunt ergo feptem re&je AC , AY , AZ , Ah , Ae , Am , Al^ continue 
proportio,:a!es. 

Propofitio haec fine alia demonftratione , perrpicuaeftabipfo*Dia- 
grammatis intuitu. lmpoflibile enim eft , ut feptcm re&x conttnue pro- 

por- 
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pottionales fint in ratione CG ad QY , nifi arcus ab antecedente defcri- 
ptus , Sc recta proxime confequens fc mutuo (ecent in re&a AO ; ut 
quemadmodum arcus ab AC iccat YQJn P , ita arcusab AY fecet 
Zc in d* 

P R O P. I X. 

Calculus mmericus quadratorum afeptem antediclis reclis 
AC } AT } AZ, tfe. 

"X I Anifcftum eft ( per Eucl. r. 47. ) quod quadratum ab AO ad qua- 
1 VI dratum ab AC vel AP. eft ut c ad 4 , quia GC a?qualis AJC fe&a 
cft bifariara in O ; & cft ut AO ad AC vcl AP , ita AP ad AY 
vel YQ_ 

Rurlus , quia YQ parallela GC CcSti eft bifariam in P , quadratum ab 
AY vel YQeft ad quadratum a Zc ut y ad 4 j quia GC , 'Zc (unt paral- 
lela* , & reda AO lecat arcum Yb zdd , & dividitur Zc bifariam in d. 

Itcm quadratum a Zc ( quod eft 10 quorum AC quadratum eft 16 ) 
eft ad quadratum ab hL , ( quod eft o&o, quorum AC quadratum eft 1 6) 
ut 10 ad 8 , id eft ut c ad 4. 

Item , quoniam quadratumab ACoftenfum eft aequale 10 quadratis a 
quinta parte arcus BC , dimidium ejus , hoc eft quadratum ab hL aequa- 
le eft quinquequadratisab eadem quinta partc arcus BC. Sed often- 
fum eft rectam eb vel Ae sequale elTc duabus quintis arcusBC, tk pro- 
inde quadratum ejus arquale efle quatuor quadratis a quinta parte ar- 
cus BC. 

Eft ergo quadratum ab hL , fiyc Ah ad quadratum ab e b five A; ut 
f *d 4. 

Poftrcmo , cum quadrata ab AC , AZ , Ae, fint continue propor- 
tionalia in ratione itfad 10 , five 10 ad 6± .eritquadratum ab Ae 6± eo- 

rum quorum quadratum ab Am (unt quinque ( nam Am eftferaiflis re&ae 
AO ) & quadratum ab Aj^ 4. Scd 6^. y. 4. funt continue proportiona- 

les in ratione < ad 4. Nam multiplicatis omnibus per 4 fiunt ( ratione 
non mutata ) , 20 , 16 , quae limt in continua ratione f ad 4. 
Etiam ( intcrmiflis quadratis alternis ) quia quadratum ab Aceft " f qua- 

drati ab arcu BC , & quadratum ab AZ eft ° quadrati ab A C , erit 

• quadratura ab AC , ad quadratum ab AZ , ut 2C ad 16 , id eft , 
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in duplicata rationc e ad 4. Deinde^quiaAZ eft «qualis feroifli arcus 
BC, quadratumejuseritquartapaFsquadratiabarcu BC, idcft,quo- 
ruro quadrarum abarcu BCeft2j", eorum quadratum ab AZ eft 6u 
Quia autem quadratum ab AC eft u ejufdem quadratt ab arcu BC , qua- 
dratum ab hL erit / T . Sed quadratum ab e b eft *,. Eft ergo rurfus qua" 
dratumabAZad quadratum ab eb five Ae ia du^licata ratione c ad 4. 
Nam 6 1. j.4. funt continue proportionales. 

Quare calculus Arithmeticus demonftrationi Geometrica» prozime 
pracedenti non repugnat. 

£ft autem calculu* alius Arithmeticus , etiam vcrus, qui repugnat j de- 
monftrationem tamen non deftruit. Procedit autera calcuius quera dico 
per Regulam aureara. 

Exe;flpli cau'a, oftenfam eft quadratum a CG ajqtiale efTe roqua Jntis 
a quinta parte arcus BC , & re&am AQ^duplam eife reA^ A e, & qua- 
draturn ab Ae aequaleelTe 4 quadratis a quinta parte arcus BC , & protn- 
de quadratum ab AQaequale efle (edecrm quadrati* a. quinta partearcus 
BC , 8c quadratum ab YQ xquale elle 8 quadratis ab calem q linta par- 
te arcus BC j denique quadratum a CG ad quadratum ab YQ efle ut 10 
ad8. 

Examinemus haec jam per Regulam aurcam. Multiplicetur 8 in fe, fa- 
c"tus erit ^4 , qui divifus per 10 facit quotientem 6' y pro qaadrato a Zc, 

Sed quadratum !i Zc eft quarta pars quadrati a toto arcu BC , five quar- 
ta pars 2j quadratorum a quinta parte arcus BC , & proiiide erit 6^ 
quorum CG quadratum eft 10. Quare 6* & 6± debent efle aequa- 
les , nec funt. Differunt cnim in ratione } ad id eft uc 8 & c, & vel 
16 & ro. 

Rurfus , quadratum a Zc aequale eft 10 quadratis a quarta partc lateris 
CG , & quadratum ab hL arquale eft 8 quadrjtis ab cadcni quarta parte 
latcris CG. Quare quadratum ab e b debcret elle aequale 6* quadiatis a 

quarta pme lateris CG. Sed quadratum abe b fivc A e oftenfum eft 
sequale 6^ quadratis a quarta parte iatcris CG. Itaque uerum reperitur 

diflenfio fimilis pnoris. 

Rurfus, quia quadratum a CG cequale eft ro quadratis a quinta par- 
tearcus BC,quadratum ab^L ( quodcft dimidium qu<adrati h CG }eric 
asquale y quadratis ab eadem quinta parte arcus BC. Sed quadratum ab 
e 6oftenfam eftaequale cfte 4 quadratis dbeadcm quinta pane arcus BC. 
Eft ergo quadratumabiS>Ladquadratumabfi>ut jad4- Fiatjam (juxta 

Regu- 



Regulara aureara ) ut e ad 4 ita 4 ad tertiam , eritque illa tertia 3 j pro 
quadrato reftae m n. Quoniam autem re&a AO vel Ac oftenfa eft media 
proportionalis interarcum BC &ejusfemiiTem,critquoque;ww(qua:eft 
iemihls re&ae AO ) media proportionalis inter arcum quadrantis delcri- 
pti ab Ab & femillem ejus , id cft inter Zc & flmitfem ipfius Zc. Qua- 
dratum autem a Zc aequale eft 6± quadratis h qtiinta parte arcus BC. 
Quadraturaergo ab mn acquale eft 3 \ quadratis a quinta parte arcus BC. 
Differunt ergo rurfus eadem ratione qua ante. Praeterca quadrara ab eb, 
tnn , k l, quia funr in ratione quadratoruro ab A» , /./, A/, idcftinra- 
tione quadratorum ab AZ , Aib, Ae habebunt eodem modo calculum 
Gcometricum ab Arithraetico diverfum ticut illa , nempe ut per Regu- 
lam auream quadratum ab A^, vel ^/ majus jufto fit quanto majus eft 
£ quam ^ five 4 unius unitatis. 

Poftremd , quia quadratum a CG (i<5) eft ad quadratuma Zc 
(10, utitfadio, five ut 1 o ad <Ji quadratum ab eb iiveAe (utante 
oftenfum eft ) erit 61 , quod conlentit cum calculo Geometrico. Sed 
quadrata illa non fant immediata , quia interponuntur quadrataab YQ_ 
& h L. 

Neque mirum videri debet fi calculus per Regulam aureara produ- 
cat numerura majorem quam calculus per ipfa plana Geometrica. 
Nam numerus eft quantitates difcretae , in quibus una cum altera nihil 
habet commune , led tot revera funt res numeratae quot numerantur. 
Quadrata autem hacfunt quantitas una continua , qua; (cumhabeant 
quatuor latera unumquodque non contiguafed continua ) quoties mul- 
tiplicantur, toties (ingula latera eadem numeru numcrantur, id cft 
unumquodque latus multiplicatur , & proinde faciunt numerumqua- 
dratorum jufto majorem. 

Haec fusc , & ( ut credo ) perfpicu^ cxplicui , ut fciant tandcm Geo- 
xnetrae qui nlana mctiri confueverunt per Regulam auream vcl per Alge- 
bram, fruftra fe facerc. 



PROP. 



P R O P. XI. 



Si a centro A ducatur recla A a dividens arcum PVbifa- 
riam , fecanfque lattu CG in a , eritG a Tangens arcus 
30 graduum, 

DUcatur re&a O 0 parallcla lateri AC , fecans Iatus BA in e , & ar- 
cum BC in r , & du&a B r producatur ad latus CG , illa re&a ab • 
fcindct Tangcntcm 30 gradunm , facietque cum GC angulum xqua- 
Icm f five T i anguli re&i. Rurfus , quia duo arcus C V , LP funt x* 

quales , etiam totus arcus CL fccabitur ab A a bifariam. 

Eft ergo angulus CA4 quarta pars recti , & angulus C 4 A , five BA 4 
tres quartx unius redi , five _* unius re&i , & angukis AB r xqualis 
_• unius recti. 

Anguli autem C4A , & AB r faciunt 1?. unius re&i. 

Ergo produ&a recta B r doncc occurrat ubicunque re&x Ca , fstciet 
cum ea angulum xqualcm ~z unius re&i. Nam ..«. , & r ? faciunt 
i*. id cft duos re&os , id eft angulum xqualem omnibus fimul angulis 
qui couftitui pofltrat fuper unam re&am in quocunque pun&o ad eafdem 



Itaque produ&a Br incidet in a; & propterea G4 xqualis eft Tangcnti 
o graduum. 

Coroti. Re&a G i , qux oftcnft eft xqualis arcui BC , xqualis quo- 
ueeftre&x compofitxex femidiametro circuli & Tangente^o gra- 



Item Ai qux divifa eft bifariam a kj% divtditur quoquebifariam a re&a. 
A4 ; & 4 1 xqualis eft lateri BA. 

Item manifeftum eft quod B4 Secans arcus 30 graduum , tranfit per b. 
Produ&a enim e b ad BG in 9, erit Bq xqualis Ae ; & ejb , qG xquales ; & 
cura BG plus G4 , BG five Bgtplus qb , & ipia % fint continue propor- 



partes. 




tionales , erit ut 
<3tum 4. 




G ad G4. Duda ergo Bb incidet in pun- 
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DVPLICA*TIO CVBI 

PROP. XIL 

Latus Cubi Spb<er<6 circumfcripti additum lateri cubi in ea- 
dem Spb<era infcripti reclam conftituunt aqualem femipe- 
rimetro maximi in Sph<era circulL 

Ubus enim Spbasrae circumfcriptus babet pro latere BG. Eft au- 
tem BG aequalis diametro Sphaerae Cubo infcriptae , cujus latus eft 
ipfa BG. 

Quadratumauteraa BG triplum eft quadrati a Ga. Latus ergo Cubi 
Sphaerae infcripti eft ipfa Ga. 

Sed utrumque fimul latus Cubi circumfcripti & infcripti , nempe BG 
& Ga oftenfa funt aequalia re&ae G» , quae recta oftenfa eft aequalis arcui 
BC. Arcusautem BC aequaliscft femiperimetromaximicirculiinfcripti 
Cubo cujus latus eft BG. 

Recta As quae tranfit per interfc&ionem arcus CL & re&ae Zc , trans- 
it percaeteras omnes interfe&iones arcuum & re&arum fimiles &inter 
fe aequaliuriL Oftenfum enim eft ,aequales efle inter fe arcum CL , & re- 
£am Zc . 

Manifeftum item eft Cubum a CG duplum efle Cubi a Zc ; & Cubum 
a Zc duplum efle cubi ab cb Cc Cubum ab tb duplum eile Cubi a kj t 
fivc A fc. 

Conftat item , 11 in re&a GH , quae eft dupla GC iumatur Gp quae fit 
duplaA* (cumGifitduplaZc) quatuor re&as GH , Gi , Gp , GCerTe 
continue proportionales. Itaquepofito Cubum a GH efle 64 , Cubus a 
Gi erit 32, Cubus a Gp 1 6 , Cubus a GC 8, Cubus a Zc 4 , Cubus ab t b 2, 
Cubusa j^/,*vel AJ^i. 

Item Sphaeram medio loco proportionalem efle inter Cubum a fut 
ipfius diametro , & Cubum a quadrante perimetri circuli fui ma- 
ximi. 

Etiam latera quinque figurarum regularium inhac Figura 2'diftin- 
guuntur ficut fequitur. Si centro P , intervallo PY vel PQ^, defcribatur 
circulus , iatus pentagoni circulo huic infcripti erit latus Icoteedri infcri- 
pti Sphaerae cujus diameter eft O0 , centrum /. Nam quadratum ab YP 

I vcl 
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vcl PQ^squalc eft quinque quadratis a quinta parte diaraetri Oo vcl GC 
Cumenim quadratum aGC aequalejjc 2C quadratisa quinta fiii parte, 
quadratumab YQ^ aequale erit 20 quadratis a quinta paneejuldem GC 
velOo. Ergo quadratum ab YP vcl PQ , nempc quarta pars quadrati, 
ab YQjequale eft quinque quadratis a quinca parte diamctn Oc. Qua- 
tc( per Euc. 12. 16. ) latus Icoiaedri Sphaerae infcripci cujus diameter 
eft O 0 aequale eft lateri Pentagoni infcripti circulo cujus diameter 
elt YQ^ 

Latus Cubi eidcm Sphaerae infcripti cft recta G a , vel C 1 ; , nempc Tan- 
gcns 30 graduum in Circulo cujus lemidiametcr cft BC. Nam BC 
(liveO «jtriplum potcft Tangentis jograduum ,' tdeoquef per Euc.13. 
1 e ) G a cft latus Cubi infcripti eidem Sphaerae. 

Latus Dodecaedri in eadem Sphaera inicripti eft majus legmentum 
re&ac G a ( id eft lateris Cubi ) extrema & racdia ratione ie&i ( per Euc. 
13. 17-) 

Latus Tetraedri aequale eft re&ae quae fubtendit angulum rectum 
in triangulo cujus utrumque latus circa angulum rectum aequale eft 
lateri Cubi G a. Nam fubtenfa illa duplum potelt re&ae G a. Quare 
porentia diametri O 0 potentiae illius iubtenlae erit feiquialtera. lta- 
que fubtcnfa illa eft latus Tetraedri in eadem Sphaera micripti ( per 
Euc 13. 13. ) 

Poftrcmo , latus O&aedri eidem Sphaerae infcripti cft A / , fivc chorda 
quadrantis , maximi in eadem Sphaera Circuli , cujus quadratum eft di- 
midium quadrati ab O 0 ; ideoquc latus eft O&aedrt in eadcm Sphaera in- 
fcripti ( per Euc. 13. 14.. ) 

Concra Itbellum hunc prodiit nuppr Geometriae in Academia Oxo- 
nienfi Profedoris publici , typis Acadcraicis Acaderaiae in prima pagina 
impreftum habens ligillum , Confutacio ; nimirum , ut fcirem certamcn 
mihi fore contra Geometriara Acadcmicam j fcio , atquc ctiara contra 
Geomctras hodiernos fere univerfos. Vidco adverfariorum magnum excr- 
citum. Si non rationibus , fed fiiftibus decerncndum eflec , metuercm. 
Nunc non mecuo. Hoc volui. Dignum habere adverfariutn, fi non virtu- 
te , faltcra nuraero volui ; volui etiara Arithmeticam iftam fpeciofara 
provocare , ut cum prasftigias quas in Gcojnetria facere fblita eft j fi- 
mul omncs publice oftentaflet , totura illud anificium detcdum a Geo- 
metria in pcrpetuum ablegarem. 
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A D P R O P. I 

COnficetur Profeflbr Acadernicus , ll PQL ; CYP. Sunt asqualia, to- 
tum Triangulum AYQaequale efle Se&ori ACL. Reprehendit quod 
non fit Demonftratum. Ego vcro dcmonftratione indigere apud Logicae 
pcritiflimos non potui credere. 

Secund6 , Satts ( inquit ) ejl ad confutatioucm TropofttionU meaz dtsjm- 
Uivx quod non Jlt a me dcmcnjlrata. Non tmm ftbi ( dicit ) incumberc probare 
falfam cfje , fcdmiht incumbcreprobarevcramcfje. Vide, Le&or , ingenium 
bominis Machematici , etiam extra Geometriam. Mibine incumbit de- 
monftrare efle veram ? Quid eft demonftrare prxcerquam docere ? 
Meum ergo eft docere Profefloreni Publicum. llle me accufat falfi. Ad 
quem pertinet Frobatio , ad Accufatura an ad Accu&torem ? Egonedo- 
ceam Profeflorem hunc publicum ? Qua lege , quo merico hominis ma- 
ledici ? Sed nunc faciara ( puco ) uc Cum ille , cum (equaces illius demon- 
ftrationes meas incelliganc melius quam vellenc. 

Terci6 , uc probec triangulum AYQ& Se&orera ACL non efle xqua- 
lia , aflumic uc demonftracum ab Archiraede , Perimecrum circuli ad 
Diametrum in minore racione eflequam22ad 7. Id vero neque ab Ar- 
chimede deraonftratum eft , neque illius roethodo demonftrari poteft. 
Procedit enim per extradionem Radicura , aflumitque Radicem nu- 
meri quadratorum in quadrato maiore contentorum , efle totius quadra- 
ti latus ; quod eft manifcfte falliim. Nam Radix numeri quadratorum eft 
numerus aliquis quadratorum , non aliter quam Radix xoo lapidum, 
eft 10 lapides. 

Contra Propofitionis hujus Corollaria nihil objicit praeterquam, Quod 
procedunc ex fuppoficione , quod PQL & CYP fttm tum mterfe *qttalia t 
tum ftmul fumpta fqualia PA V. Bene eft. Quoniam crgo ucraque harc ae- 
qualitas ica manifefte deraonftrata , ut a neraine unquam refcllenda 
fit ; tum Propofitio ipla prima , tum utrumque ejus Corollariura in tu- 
to funt. Obje&ioncs ejus contra propofitionem fecundam difleramus , 
ucadcaeterasobjeAionesejus quaeadplana pertincnt continue refpon- 
deamus. 

A D P R O P. III. 

COntraliancobjicit, falfam efle propterea quod labem contraxerit ex 
Prop. r . Affumcm quadratum ab YQ aquale ejfe Quadranti ACB. 
Refp. Quoniam ergo ita dare demonftratum eft ut dubitari amplius 
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non poffit quin quadratum ab Y Qjequale fitquadranti , Propofitio haec 
cumfuademonftrationeialvacft. 

A D P R O P. IV. 

RVit (inquit) Propofitio haec quarta cum praecedente ex qua depcn* 
det , ficut & Corollarium cjus. 
Relpondeo veram ergo eile tum Propofit ioncm,tum Corollarium ejus, 
quia Propofitio praecedens manct inconcufla. 

A D P R O P. V. 

PRopofitionem hanc quintam , nempe [ Z c h L , e b , five A Z , A h, 
A e , efle continud proportionales J concedic efle veram. 
Corollarium autem utrumque negat. Quorum primum eft, retlam AQ^ 
tqnalcm e{fe dupU e b. 

Manifeftum eft Quadratum ab A b , duplum effe Quadrati ab A e , vel 
a b , fed Quadratum A b , aequale eft Quadrato ab AY. Eft autem Qua- 
dratum ab A Q^duplum Quadrati ab A Y. Ergo Quadratum ab A Q^ 
quadruplum eft Quadrati ab e b. Itaque reda A Q dupla eft rec"tae e b. 

Secundum Coroilarium erat [ arcum Z n , du&um Radio AZ , tcrmi- 
natum in A G , & re&am A a. Secare rcdam A O , in eodem pun&o. ] 
• Miror illum rem tam manifeftam videre non potuifle. 

Conceffit enim ad Propofitionem hanc ) redas Z c , bL,ab, five AZ, 
Abj Ac> effe continud proportionales. Quomodo ergo vidcre non po- 
tuit eafdem effe continue proportionales , in ratione v ad 4 . cum Qua- 
dratum ab AZ , ad Quadratum ab AY , id eft Quaaratum ab A n , ad 
Quadratum ab A b , iit ui 4 ad % , atque eciam Quadratum ab A b , fic 
ad Quadratum ab AL , ut 4 ad v , quomodo ignorare potuit , Qua- 
dratum ab AL , ad Quadratum ab A c, efle ut 4 ad y j atque adeo om- 
nes re&as A n , A b , AL , A c , AQ^, AG , efle continue proportio- 
nales , ficut & reCtas omnes CG, Y Q, Zc, £ L , * £ , w», AC, 
AY, AZ, A b , A I» , & proinde omnes ipfarum arcus fecaturos om- 
nes parallelas quemadmodum arcus C L , (ecat parallelam YQ^ in rcAa 
AO , ad P , vel ut arcus Y £ , fecat parallelam Z c , in AO , ad d ? 

Praucrea quomodo videre non potuit , quodficut AQ, duplaeft 
ita Ac, duplafit w«. EtAL,dupla j^/, & proinde fcptem redas AC, 
AY,AZ,A&, Ae, Am , efle continu£ proportionales , &duasAZ, 
A e , efle medias inter totam AC , & ieraiflem ejus A ^,? Probatum ergo 
eft hoc ioco Cubum ab AC,duplum efle Cubi ab AZ, & Cubum ab AZ, 

duplum. 
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duplum efle Cobi ab eb, &Cubum ab eb> duplum efle Cubi ab 

Itaque perfecliflime demonftratum eft ex iis quae il!e conceflit & om- 
nes fciunt vera efle , idquod demonftrare ab initio propofitum erat. 

Videant nunc Geometraeomnes qui funt vel erunt , an convellere haec 
poterunt. Sin firma fint , videant an Argumenta Profefloris , quae hic 
& in fequentibus in contrarium adducit Arithmetica , digna fint refpon- 
fione, &anProfeflbr ifte Demonftrationum in Gcometriajudex ido- 
neus fuerit , videHnt porr6 fi quaeftio deinceps inter me & Arithmeticos 
de hac re , alia efle poffit , quam de rationum numerorum in Geometria 
ineptitudine. Ulis autem Profeflor Prop. f.7. 9. 10. 11. & 12 folis 
utitur. 

A D P R O P. VI. 

PRopofitionem hanc abfblvit. Sanx crgo funt cum fuis Corollariis 
1*. 3'. 4 U . j u . & 6". 

A D P R O P. VII. 

SEptima eft [ Quadratum ab AZ , vel Z c aequale eft decem quadratis a 
quarti parte Radii J quam dicit efle falfam j & redas AO , AZ , pro 
acqualibus fumptas efle gratis. 

Tuum eft, Ledor, hoc dijudicare Quadratum ab A O aequale eft quin- 
que quadratis a dimidid G C , id eft, quadratum ab A O eft aequalc vigin- 
tiquadratisadimidiaGC. Nullum hicdubium eft. Quare, centroA, 
Radio A O , fi ducatur arcus circuli fecans A G in c , quadratum ab A c 
sequale erit 20. quadratis a quarta parte G C , five 20. dccimiflextis to- 
tius quadrati aGC, & propterea quadratum a Z c xquale eft 10. deci- 
miflextis a G C. 

Itaque , abfurde fecit Profe/Tor deftruere conatus quod ante non mo- 
d6 confeflus erat , fed etiam in Obiedionibus fuis ad quintam propofi- 
tionem demonftraverat j nimirum Zc,hL , cb, & proindc etiam A c, 
G L , A b , efle continue proportionales. Non potuit enim non vid£re 
quadratum ab A L, five ab A C ad quadratum ab A Y five A b , efle ut % . 
ad 4, Et per confequens , quadratum ab A c ad quadratum ab A L , eire 
etiam ut $\ ad4 , ideoque A O , A c , efle aequales. 

Ex eo autem quod quadratum Z c aequale eft 10. decimiflextisquadra- 
ti GC , fequi ( quod abfque eo manifeftum eft ) quadratum abAL, aequa- 
le efle 8. decimiflextis , fivedimidio quadrati a G C ; Et per confequens 
etiam Ah, Af,A*»,A^,& prjeterca A C , A Z , A e , A j^, cfle con- 
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tinue* proportionales j quae eft duplicatio Cubi ex ipfius Profc/Toris con- 
ceflis. 

Sed eadem rurfus demonftratione fui evertit , cujus fcntcntia haeceft. 
Si GC , divha fit quinquefariam , quadratum totius erit aequale xf. 
quadratis a parte fui quinti. Et quia re&a A Z , vel Z c , eft } re&ae GC j 

quadratum i Zc, aequale crit £ quadrati a G C. Scd •* majus cft 

qu.1m-. # 

Vera baec efle agnofco , & quadratum hoc numericum efie 2C. quo- 
rura quadratum Z c eft 16, & fingula diftindaa fibi proximis, tribus 
longitudinibus fine Iatitudine , quarum ( per Euclidem ) duaefunt ipfo- 
rum quadratorum contiguorum termini . f-ertia eft inter illos termmos 
media. Atque haec a Geometraram Principiis vere derivantur,quanquam 
aliquibus fortafle inepta videbuntur. Sed quomodocunque accipian- 
tur , rationem continuam re&arum prxdictarum A C , A Y , A Z , &c. 
non tollunt j & per confcquens neque duplicationem cubi , quae fuis ftat 
Principiisj neque impediunt quin G/, five dupla Z c fit xqualis arcui 
B C, ut in Prop.i. &c 3. demonftratum eft. 

Examinemus autemquadratum hoc numericum Profeftoris. Quoniam 
( ut fupponit ) quadratum a Z c eft quorum quadratum a G C eft , & 
quadratumabYQ, *j. Quadratum autem ab A c -f j , quod minus eft 
quam i-j j erit A O major quam A c. Eft autem quadratura ab A G du- 
plum quadrati a G C j crit ergo , & quadratum ab Y Q, *f , & qua- 
dratum ab A O \\ j Quae rationes , nempc c. ad 4. convcniunt cum ra- 
tionibus re&arum AG, AQ,Ar. Quarecontra idquod demonftrare 
voluit A O , A c fiint aequales. 

Etiara falfumeft quod quadratum ab A O , vcl Ac aequalc fit ij qua- 
drati h Radio. 

Quadratum enim a Radio eft ic. Erg6 quadratum a femiradio eft 6". 

Quare quadratum ab A O , eft 3 1 Non eft erg6 quadratum ab A O 
?<• Quad ratis ab AG, AQj Ac, AL refpondent numeri hi. i2fo.iooo. 
800. 640. 

Quadratum ( juxta methodura meam ) a Radio eft 16. Quadratum ab 
A O 20. Quadratum ab A Q 2jr , & quadratum ab A G 3 1 Uterque 
crg6 calculu , Arithmeticus mei & illius^ confentiunt , quatenus re&e 
computatur ; fird ille ( ut manifeftumeft ) male computavit. 

Quidratumerg6 ( inquiet ) ab AG, nonne duplura crit quadrati a 
Radio ? Ita quidem duplum erit , lcd calculo arithmetico nunquam de- 
tnonftrabitur , propter diflcrentiam inter continuam quantitatem & di£ 

crctam. 



cretara. Adqaatnrempluraexdifferentidilliargumentafunc. x 6 . Quod 
-inter duos numeros rard interponi medius poteft. 2*. Quia cafculus 
Arithmeticus ieparat quadrata per tres lineas ( utmodddixi ) puras , i. 
nihilias , quas calculus Geometricus non recipir. 3*. Quia ex duabus re- 
&is A Z , Z c , longitudine aequahbus , altera A Z vere & proprie eft re- 
clangulum , altera Z c trapezium. Item re&ae omnes quae vocantur latc- 
ra triangulorum funt & iptae triangula. 4". Et prarcipue quia Arithmetica 
nihilo magis pertinet ad Geometriam , quaraad aliam quamhbct lcien- 
tiam. In Geometria nulla eft radix , nullum quotiens. Itaque, qui ex ope- 
rationibus Arithmeticis Theoreraata Geomctrica dcmonftrarc velle didi- 
cerunc , operam 6c tempus perdiderunt. 

Quantumcunque autem in numeris fit quadratum ab A c, re&as tamen 
A Z , Z c fimul iiimptas aequales eiTe arcui B C , in praecedentibus fatis 
demonftratura eft. 

Caeterum , erige animum Profeflbr. Nontioenim tibi , nifidiagona- 
lis A G & reda B 1 ita fc mutud fccent , ut ex quatuor partibus , maxi- 
ma quae terminatur in i fit fecans 30. graduum (iiraptorum in arcu BC; 
& proxima illi , quae terminatur in G fit finus arcus 60. graduum in eo- 
deracirculo; 8c proxima huic quae terminatur inB, fitlecans, arcus * 
30. graduum in circulo cujus radius eft B ej , vel A c ; Et miniraa quae ter- 
minatur in A , fit finus arcfts graduura 60. in eodem circulo , cujus ra- 
dius eft B q , vel Ae ; Omnia quae in praecedentibus viiusfum mihi de- 
monftraffe , falfa efle. Dependent cniro a praecedentibus nexu necefla- 
rio , & facile indededuci poflunt a mediocri Geomctri. Accingere er- 
gd ad fpem novam , & Geometriae tuae nervos ( fi quos habct ) intende 
oranes. 

Quaeres fortafle diflcnfionis inter calculum Arithmeticum& Gcorae- 
tricum quae fir cauia , & raeum eflc dices ( quae eft tua Iuftitia ) caufam 
affignare. Redde prius gratiara debitam pro multis Problematibus qui- 
bus Gcoraetriam jamdudum aroplificavi. Non folet(inquics;fieri. Re&e* 
hoc. Faciam ergo gratis. 

Intelligatur Se&or quadfantalis A B C dividi a re&is lineis ad centrum 
A numero quocunque du&is finc latitudinc. Horum Sedrotum vcrtices 
erunt tot puncla , quot funt foQtx partes totius Se&oris ABC. Quarc 
angulus reclus B A C continebit tot Sedorum exiguorum vertices quot 
funt in quadrante A B C fumptac partcs. Sc&orura igitur horum exiguo- 
rum latera non concurrent in pun&o A , fed ipfum divident. Concurrenc 
crgo extra A , nerape G A extra quadratum produda. 

Pofita ergo A c 32 , recta fumpta a pundo hoc extraquadratum indi- 
vifibili , fi fiat ipfi A c aequalis , cadcc infra c. Et huic addita c Q^cadcc 
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infra Et huic rurfus addita Q G cadct infra G. Et tres illae line* funt 
«quales tribus A c , AQ. A G , & in eadem ratione. 

Cau(a ergo quare calculus Arithmcticus diffcrt a Geometrico haec eft, 
quod linearum line latitudine nihilitas facit ut calculus Anthmeticusin- 
cipiat extra quadratum , & calcuius Geometricus incipit in iplb quadra- 
to ad pun&um A. 

Didantia autem quae eft inter A & concurfum re&arum ( latitudtne ca- 
rentium ) in G A produ&a , erit in calculo Arithmetico umtas. 

A D P R O P. VIII. 

PRopofitio 8* haec eft [ viginti quinque Quadrata a quinta parte arcos 
BC, vel re&ae G i , aequalia funt decem Quadratis a femiradio 
CO. ] 

Falfum efle dicit , primd , quia arcus B C , non eft aequalis re- 
das Gi. 

Quoniamergo inprima &tertia, aequalitas haecaperte demonftrata 
eft, tollitur baec obje&io. Secund6, quia Quadratum a Gi, noneft 
* aequale decem Quadratis & (emiradio. 

Quia hoc etiam iterum demonftratum eft ad quintam; & oftenfum eft 
ad feptimam , argumenta ejus numerica omnia eilc vitioia , firmae funt 
i' : 3». 4* f * 7* & 8«. • 

A D P R O P. IX. X. 

Bjeclionescontra nonam & decimam refutatae ftint in refponfione 
KJ mea ad feptimam ; unaque quae in illius operibus funt Geometrica 
(quasquidem iuafunt) omnia confutata , utquaefalfis Principiis inni- 
tuntur. 

A D P R O P. XI. 

COntra undccimam , quae haec eft [ fi ducatur re&a A a , dividens 
arcum P V bifariam , fecans latus C G in m , erit G a. Tangcns 
arcus 30 graduum. ] Prira6 fapputationem fuam objicit hanc ; [Eftan- 
gulus C A4, — ^ — \ r Et ABr. — * — *, unius Re&i. Ergo 
CA4, -f. A Br , funt f} unius rc&i, non ; ] Vide Le&or an du- 
bttari poffit , quin fcribendum efTet pro C A a , C a A , errorque eflet 
Typographi , quem quidem in fuo libro emcndarc , fed ncque objicere, 

neque 
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ncque recitare debuit Lc&or candidus. Quod autem ad Propofitionera 
fcrid opponit , hoc eft j qnod ptinclnm concttrfu rrtlarttm Bt , & A a , 
trit extra Qtytdratum. 

Bene eft. At recbe A a pofitio mutari non poteft. Sed ficri ( inquit ) 
poteft ut B r , produ&a non tranfeat per a , quia G a , inajor eft quam 
vcraTangens 30 graduum. Caeterum Br, concurrenscum A a , pro- 
du&a faciet angujum asqualem i xl unius re&i. Haec ille. Concedk ergo 
rectam Br, ut vult productam, Secantem eflc arcus 30 graduum in 
Quadrato dcfcripto latcribus aequidiftantibus a latenbus Quadrati 
A BGC. Quare a pundo concurfus re&arum B r , & A a ducta Se- 
cansarcus3o graduum in Quadratoexteriore, parallela eritredx Br, 
& propterea re&a B r , prpdu&a incidet in a , quod ncgavit iile. Pro- 
pofitio ergo haec undecima manet inconcutfa. 

Quod autem fequitur [Tangens anguli graduum .*» ■ & Tangens 
graduum 30 fimul fumptae funt toto Radio minorcs J Affirmat iile fals6 
& fine demonftratione , confidens Tabulis Secantium , finuum & Tan- 
gentium , quxfalfe funt , utquorum calculus dependet abextra&ione 
Kadicum Quadratarum , quae non funt Iatera Quadratorum , neque ora- 
nino linea?. Nam in Quadrato ABGC, quatuor lunt Quadrata a re- 
da CO. Si ergo ex 4 extrahatur Radix; erit illa Radix duo. Duo 
cuae ? Non lunt duo Nihila. Quae funt ergo res illa? dux ? Non fiint duo 
Caballi. Suntergo duo Quadrata , quorum Quadratum A B G C eft 4. 
Sunt autera illa duo ( Radix illorum quatuor ) aequalia re&angulo A O , 
quare Radix Quadrati ab A C eft A O , quam Radicem , Geometrae 
mixti fumunt pro latere A C. 

Quod autem Tangens 30 graduum una cura re&a G L aequalis fit Ra- 
dio C G , manifeftum eft , ex eo quod A 4 , dividit Se&orem A C L 
bifariam. Nam fi du&a intelligatur re&a L 4 , erunt C 4 , & L 4 , 
squales , & angulus G L a , rcclus , & propterea ( quia angulus a G L 
eftfcmireduserunt.GL, L4, aequales. Quoniam ergo G4, &4C 
fimul fumpta? funt aequales Lateri CG, etiam G4, & GL, fimul 
fumptae aequales funteidemG C. Quantaantem GLvelC*, fitinnu- 
meris non examinabo , cum fciam efte incertum ab ipfa Tabularum con- 
ftrudione falfa. 

A D P R O P. XII. 

PRopofitio duodecima eft [ Latus Cubi Sphaera; circumlcripti addi- 
tum lateri Cubi in eadem Sphaera infcripti refomconftituitaequalem 
Scruiperimetro maximi in Sphaera Circuli. ] 
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Negat hanc elTe veram , qaia Quadratum ( inquit ) a B G non eft tri- 
plum Quadrati & G a , propterca quod Br , produ&a non tranfibit 
per a. 

Huic obje&ioni refponfum eft in refponfione ad obje&iones proximd 
fuperiores. 

Negat deinde re&am A / , tranfituram per omnes inter fe&iones arcus 
Z n cum hL &c j eo quod AC, AY, AZ, Ah, &c : non funt 
continue proportionales. 

Sed proportionales efle ad Prop. c iterum demonftratum cft. Poflem 
ctiam ( fivellem tanti emere malcdicli , ) demonftrare quod rccla du&a 
per D & G tranfiret per s , atque du&am B j , aequalem eflc reclas 
V Q^ Item redram A O roediam eile Proportionalem inter totum arcum 
BC, & dimidium ejufdem , BL. Sed relinquo haec Profeflori Savdiano 
dcmonftranda. 

Quarto , negat Cubum a Z c , duplum efle Cubi ab e b , quia non 
funt ( inquit ) CG, Z c , eb, kj , continuc proportionales. 

Ego vero eas efle continud proportionales deraonftravi iterum ab 
Prop. c. 

Omnes ergo Propofitiones meae ( Excepta fecunda ) a Profeflore pu- 
blicoincolumesfunt. 

A D P R O P. I t. 

IN iecunda* , ut nunc editi , inventus eft Spbazrae aequalis Cubus , nifi 
& hanc confutaverit Profeflbr. Triurophabit tamcn quod n<fi ille 
priorera reprehendiflet a me inventus non fuiflet. Et profe&d , fi ille 
poftquam errorem meumdetexiflet , etiam corrcxjflet , ideft, Cubiad 
Sphaeram rationem inveniflct , in partem aliquam hujus laudis, venire po- 
tuiflet. Sed illi impoflibile hoc erat , propterea quod rationem invcntam 
Circuli ad Quadratum &demonftrataro , intelligere non potuit. 

In dcraonftratione fecunda» Propofitionispriore , confiteor meerraflej 
led erroremquem? Non qui a vitiofis Principiisortuscateraetiaroom- 
nia corrumperet , ficut ille j nec ab ignorantia Problematum eminentiffi- 
morum quae demonftrata funt jam olim ab Archiroede aliisque veteribus , 
fed abeo, quod cum viderem quantum Quadrati QR S T erat extrajCir- 
culum BCDE, tantumdem Circuliefle extra Quadratum , contem- 
plans Plana in Sublirai, pronuntiavi (ecurius quam oportuit idcmdc 
Sphaera & cubo. Neque eft curerubefcaraconritcri errorem meum, quera 
correxi ipfe. Facile erat non modo Profeflori , fed etiam cuilibet medio- 
cri Geomctrae , qui animutnad Diagramma applicaret cognofcerc , quod 
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Planum per latus R S Quadrati QR S T , in fig. prima du&um , ab- 
fcindit a Sphxra non folidum fub Qjl & Plano P C 6 , fed Sphxrae Seg- 
mentum. Mirum ergo non eft , nec laude aliqua Artis aut ingenii dignum 
hoc vidille. Diligentia folaopus erat , qux invidis & malevolis nulquam 
deeft. Neque tamen ego indiligens omnino eram. Nam libelli mei exem- 
plaria pauca finededicatione in publicum emifi , ut obje&ionibus Geome- 
trarum cognitrs , quicquid erraflem ( quemadmodum feci ) emeudarera , 
in quo mihi bcne , corre&oribus meis fucccffit male. 

Ad Profejforis Epilogtm. ' 

PUgnavit Profeflor in prxcedentibus de Caftello quodam in Geome- 
tria uno , & infeliciter. In Epilogo autem triumphos fuos prxteritos ' 
decxteris ejus partibus annumerat, quas in operibus meis , nonrc&e 
tra&atas antehac a fe refutatas eflc dicit. Quare autcm ? Quoniara Mth 
mttone ( inquit ) opusefevulebatitrqttaltsftiertm^ ne mAgni nomtms obunut , 
altisfrandt eflem. Non videntur mihi quac hic dicit bene cohxrerc. Ne altts 
( inquit ) frattdi efltw. Quibus aliis ? An Geometris ? At valde pauci auc 
nullt omnino funt , prxter ditcipulos vel condilcipulos iliius , qui iifdem 
utuntur Principiis qux modo abfiirda efle docui. Uli ergo non magis 
monitione opus habuere quam ProfeiTor iple. Quos ergo monuit nifi illos 
qui ratiocinaw quidem potuerunt , Gcometriara aucera nondura do^ti 
erant. Hosmonuit, ideft hominesliberali ingenio prxditos , Radicum 
Geometricarum,& Syrabolographix nelcios,led ratione naturali,ne fura- 
mis quidem Georaetris inferiores monuit, Hi erant , apud quos raagnura 
mibi nomen efle Profeflbri videbatur. Vide ( Le&or ) Invidiam hominis 
Theologi, Quod viri boni de rae non raalc lentiant, valdelxtor j nara , 
utjnomen magnum raea ipfius prxdicatione roihi compararem , aut illc 
fibi arrogantia fua , impoffibilc eft. Eft ergo aliquid in opcribus meis 
propter quod nomen meum magnum eft , quod in illius non eft. Itaque 
ludicantibusvirisliberis prudentibusque, victumie efie confitetur. Scd 
unde accidit ut Profeifor qui nomen meum magnum eflcpurat , fuum cf7e 
non putatj cum toties me proftravcrit?Conqucrereturfortede ignorantia 
judicantium. At cur non magnum nomen habet ille apud Algebriftas? 
Quiaimpoffibilecrat. Sunt enim omnes ferc inter fexquales. im6 funt 
inter illos aliqui qui celeritate ingenii Profeflorem longe fuperant & mul- 
to plures veritates incodemtempore quam illeconfurare poflunt. 

Quomodo autem neceflarium erat in Quxftionc Mathematica admo- 
ncre quemquam Qualts ftterim ? Diccrc qualis fucrim , noncftmcum. 
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Qui convcrfatione mea ufi funt frequerjter , illidicanr. Ego dicam tan- 
tum qualis non fuerim. Bellum erat civile j Ego in partibus contra Re- 
gem nunquam fui. Ego Epiftolarum neque Regis , nequc cujufquam qui 
a Rege ftetitarcana aperui , aut inimicis prodidi. In lege Amneftiae qux 
fequuu eft flagitium meum nullum nominatur. Ego iilum non laccflivi , 
tantummodo refpondi , ita ut commoveretur ; quod flagitiura non eft. 
Conqueritur ficut puer , quia non vincit j cum tamen fui ipfius culpa fit, 
quod non videatur multisefle do&us. Aufculta paucis ( 6 Profellor Aca- 
dcmice ) li vis elle aliquid , fac ut quae fcribis a quampiurimis inteliigan- 
tur* Cave ergoa'Symbolographia , nififiqua omnibus cognita fuerit. 
Utilis fortafle efle poteft tibi ipfi in mu/aeo tuo j fed in populo , Sc extra 
Sedam tuam ( Sedtam dico Mathematicam ) incantationis & impofturae 
fimiliseft. Recipein animumtuum per cogitationem vehementem re- 
rumipfarum, non literarum aut fbnorum imagines. In fcientiis iequere 
rationem naturalem , fperne authoritatem Magiftrorum. In vita civili 
fequere authoritatcm publicara , fperne rationem privatam. Hoc fi ita 
feceris,fi non ditior, eruditior tamen fies. Opulcula illa tua, Elcnchnm Gco~ 
metrU Hobbiana , corrcUionem debifam , puntlt difpttntlionem , Hohbtum 
Hcautonttmorumcnon , ne magni aeftimes j nam pueriiia , ruftica , indocla, 
inficeta funt. Neque ea ego quae ad tua Refpondi , digna cenleo quae a 
pofteris legantur. Permitte maledi&a eroori Theologe. ExGeometricis 
raeis quaedurarevellem, & per te non peribunt , haec funt i°. Quadra- 
turacirculi. 2°. Cubatio Sphasrae. 3 0 . Duplicatio cubi. Inventio rae- 
diarum quotcunque inter duas re&as datas. v" Divifio Anguli dati in ra- 
tione data. 6" Inventio centri gravitatis femicirculi. 7 0 Do&rina ratio- 
nura tota. 8° Scabiei quam Geometriae affricuerat Arithractica ( quod 
meorum opcrum maximum efle judico ) detcrfio. LafTefco jam , vale Lc- 
&or , & tu quoque vale Profeflor Saviliane , & fruere unius & apertae 
reprehenfionis gloriola tua , fine invidia. 

F I N I S. 
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